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a) F':f,(Fz):fZ:ZF(x)f(x):fz(x),VXeR 1p
f(x) _F(x)
f(x)20,VxeR=2F(x)=f(X)=>2=—+<= 1
() (=10 =22 5= :
Prin integrare se obtine F(x)=ae,a>0, deunde f(x)=be” b>0. 1p
' a-1
b) (F*) =f*“=aF ' f=f =aF'=f"=qa= 71( ) >0, deci pentru o <0 nu existd
Fe(x) 2p
functii f.
. L 1 N F(x) L .
Pentru a € R, —{1} , prin ridicare la , rezultd @t = ; prin integrare se obtine
p
F(x)=ae“ ™, a>0,deunde f(x)=be = ,b>0.
P3
a) Se acorda cate un punct pentru fiecare axioma enuntata si verificata. 3p
b) Xoyz(x—a)(y—a)+a:>xOx:(x—a)2+a 1p
Prin inductie matematica, Xo Xe.....oX=(x—a)" +a, unde X apare de n ori in partea stanga. 1p
Ecuatia devine (x—a)2023 +a:x<:>(x—a)2°23 =X-a, ,
Y
deci x, =a sau (x—a)2022 =1,adici x, =a,x, =a+1, x, =a—1.
P4
a) Presupunand ci x* =e,VxeG, ar rezulta ca G este comutativ (problema din manual), 1p
atunci multimea {e, x, y, xy} ar fi un subgrup, oricare ar fi x =y si diferite de e. 1p
Dar, din teorema lui Lagrange rezulta ca ordinul unui subgrup divide ordinul grupului, adica 4 ar trebui 1
sa divida pe 6, ceea ce este o contradictie. P
Alternativ: Teorema lui Cauchy afirma ca pentru orice divizor prim p al ordinului grupului, exista un
element de ordin p in grup. Cum 3 divide pe 6, exista in G un element de ordin 3.
b) Existda un grup cu 8 elemente, in care orice element diferit de elementul neutru are ordinul 2. 1p
Verificarea ca toate elementele unui grup cu 8 elemente, diferite de elementul neutru, au ordinul 2
(De exemplu, in grupul (22 xZ,xZ,, +) suma oricaror doua elemente diferite de elementul nul este 3p

(0,0,0), deci au ordinul 2.)




