INSPECTORATUL SCOLAR JUDETEAN SIBIU

OLIMPIADA NATIONALA DE MATEMATICA
ETAPA LOCALA, 11.02.2023
Clasa a Xll-a

1. Calculati integralele:

a)3p) |y

dx ;
x* +1
b) (4p) Imdx,XGR.

2. Determinati functiile f :(0,00) — (0,%0), care admit primitiva F :(0,00) — (0,0) ce are proprietatea ca:
a) (3p) F?este o primitiva a functiei f?;

b) (4p) F¢ este o primitiva a functiei f*, unde o« e R—{0,1}.

3. Se considerd a R si legea de compozitie o ” definitd pe Rx R prin relatia Xoy=xy—ax—ay+a’+a.
a) (3p) Demonstrati ca ca (R,<) este monoid comutativ;

b) (4p) Determinati X € R astfel incat Xo XoXo....oX=X, unde X apare de 2023 de ori ih membrul stang
al ecuatiei.

4. a) (4p) Se considera (G,-) un grup cu 6 elemente. Demonstrati ca existd XeG cu proprietatea ca X’ #€,

unde e este elementul neutru al grupului.
b) (3p) Este adevarata proprietatea de la punctul a) pentru orice grup cu 8 elemente? Justificati raspunsul.

Notia: Toate subiectele sunt obligatorii.
Timp efectiv de lucru: 3 ore.



